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Esercizi svolti: campi di definizione di funzioni reali 
 

Esercizio 1 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ
ଶݔ െ ݔ3 െ 1
ଷݔ െ 1

 

 

Il denominatore deve essere diverso da zero affinché la funzione abbia senso: 

 

ଷݔ െ 1 ് ݔ        0 ് 1 

 

D: Թ െ ሼሽ 

Esercizio 2 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ logሺx െ 3ሻ  logሺ2x െ 3xଶሻ 

 

 

Abbiamo due logaritmi, affinché la funzione esista devono esistere contemporaneamente entrambe 

e quindi deve essere verificato il seguente sistema: 

 

ቄݔ െ 3  0      
ݔ2 െ ଶݔ3  0

; 

 

 ቊ
ݔ  3       
0 ൏ ݔ ൏ ଶ

ଷ
  

 

ݔ2 െ ଶݔ3 ൌ 0 
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ሺ2ݔ െ ሻݔ3 ൌ 0  ՜ ݔ ൌ 0; ݔ ൌ
2
3

 

 

Pertanto il dominio della funzione è: 

 

 :ࡰ ( ) arcsen logf x x  

Esercizio 3 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ log  ሺ2 · 3௫ െ 5ሻ 

 

La funzione logaritmica ha senso solo se il suo argomento è positivo, pertanto: 

2 · 3௫ െ 5  0;     

 

2 · 3௫  5;   3௫ 
5
2
; 

 

ݔ       ଷ݈݃
5
2

 

 

 

Pertanto il dominio della funzione data è: 

 

:ܦ ൬݈݃ଷ
5
2
; ∞൰ 
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Esercizio 4 

 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ log ሺ3 · 2௫ െ 5 · 7௫ሻ 

 

La funzione logaritmica ha senso solo se il suo argomento è positivo, pertanto: 

 

3 · 2௫ െ 5 · 7௫  0 

 

3 · 2௫  5 · 7௫ 

 

Dividendo primo e secondo membro per  3 · 7௫ si ha: 

 

2௫

7௫

5
3
   ՜   ൬

2
7
൰
௫


5
3

 

 

ݔ ൏ ଶ݈݃

 
5
3

 

 

N.B. la disequazione cambia segno perché la base dell’esponente esponenziale  

è minore di 1. Pertanto il dominio è: 

 

 :ܦ ൬െ∞; ଶ݈݃ 

 
5
3
൰ 

 

Osserva: per poter calcolare il valore approssimato di  ݈݃మ
ళ
 ହ
ଷ
  basterà effettuare il cambiamento di 

base: 

 

ଶ݈݃

 
5
3
 ൌ  

݈ ଵ݃  
5
3

݈ ଵ݃  
2
7

 ൌ  
5݈݃ െ 3݈݃
2݈݃ െ 7݈݃
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Esercizio 5 

 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ ඥ5 െ ݔଶ݈݃
ర  

 

La funzione data, essendo una radice ad indice pari esiste se il radicando è maggiore o uguale a zero 

e contemporaneamente l’argomento del logaritmo deve essere positivo, pertanto poniamo: 

 

൜
ݔ  0               
5 െ ݔଶ݈݃  0  ;   

 ൜
ݔ  0              
െ݈݃ଶݔ  െ5    

 

൜
ݔ  0        
ݔଶ݈݃  5  ;    ൜

ݔ  2ହ

ݔ  0
 

 

Il dominio della funzione è: 

:ܦ ሺെ∞; 0ሻ   ሺ1 2⁄ ; 1ሿ  ሾ2; ∞ሻ  
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Esercizio 6 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ log ሺ݈݃ଶݔ െ ݔ݃7݈  12ሻ 

 

La funzione logaritmica ha senso solo se il suo argomento è positivo, pertanto: 

 

൜݈݃
ଶݔ െ ݔ݃7݈  12  0

ݔ  0                                   
 

 

Risolviamo la prima: 

ݔଶ݈݃ െ ݔ݃7݈  12 ൌ 0 

 

 

ݔ݈݃ ൌ
7 േ √49 െ 48

2
ൌ
7 േ 1
2

 ՜ ሺ4;  3ሻ 

 

 

e quindi la disequazione è verificata per valori esterni: ݈ݔ݃ ൏ 3   ݔ݈݃   4 

Pertanto il sistema diventa: 

 

ቄ݈ݔ݃ ൏ 3   ݔ݈݃   4
ݔ  0                             

  ;   ൜ݔ ൏ ݁ଷ   ݔ    ݁ସ

ݔ  0                      
     

 

Pertanto il dominio della funzione è: 

:ܦ ሺ0; ݁ଷሻ  ሺ݁ସ; ∞) 
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Esercizio 7 

Determinare il dominio della funzione 

݂ሺݔሻ ൌ ሺݔଶ  ݔ5  6ሻି 
ଵ
ଷ 

 

La funzione potenza ad esponente razionale negativo esiste se la base è positiva: 

 

ଶݔ  ݔ5  6  0 

 

 

ଶݔ  ݔ5  6 ൌ 0 

 

ݔ ൌ
െ5 േ √25 െ 24

2
ൌ
െ5 േ 1
2

 ՜ ሺxଵ ൌ െ3;  xଶ ൌ െ2ሻ 

 

La disequazione è verificata per valori esterni alle radici, per cui il dominio della funzione data è: 

:ܦ ሺെ∞;  െ3ሻ  ሺെ2; ∞ሻ 
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Esercizio 8 

 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ ሺ2 ܽݔ݊݁ݏܿݎ  ሻߨ
ଵ
ଷ 

La funzione potenza ad esponente razionale positivo esiste se la base è positiva o uguale a 0: 

 

ቄ ݔ݊݁ݏܿݎܽ 2  ߨ  0
െ1  ݔ  1                  

 

 

ቊܽݔ݊݁ݏܿݎ  െ
ߨ
2

െ1  ݔ  1         
 

 

ቄ ൈא ሾെ1; 1ሿ
െ1  ݔ  1

           

 

Il dominio è: ܦ: ሾെ1; 1ሿ 
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Esercizio 9 

 Determinare l’insieme di definizione della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ ሺݔଶ െ ݔ3  2ሻగ 

 

La funzione potenza ad esponente reale positivo esiste se la base è positiva o uguale a 0: 

 

ଶݔ െ ݔ3  2  0 

 

troviamo gli zeri del polinomio: 

 

ଶݔ െ ݔ3  2 ൌ 0 

 

ݔ ൌ
3 േ √9 െ 8

2
ൌ
3 േ 1
2

 ՜ ሺxଵ ൌ 1;  xଶ ൌ 2ሻ 

 

La disequazione è verificata per valori esterni alle radici 

 

ݔ  1; ݔ    2 

 

Pertanto il dominio della funzione: 

 

:ܦ ሺെ∞ 1ሿ   ሾ2; ∞ሻ 
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Esercizio 10 

Determinare il dominio della funzione 

 

݂ሺݔሻ ൌ ඨ
ଶݔ െ ݔ3  2
ଶݔ2 െ ݔ

 

La funzione data, essendo una radice ad indice pari esiste se il radicando è maggiore o uguale a 

zero, pertanto poniamo: 

 

ଶݔ െ ݔ3  2
ଶݔ2 െ ݔ

 0 

 

 

൜ݔ
ଶ െ ݔ3  2  0
ଶݔ2 െ ݔ  0        

;    ቊ
ݔ  ݔ   ݁   1  2
ݔ ൏ ݔ    ݁   0  ଵ

ଶ
 

 

 

ݔ ൌ
3 േ √9 െ 8

2
ൌ  
3 േ 1
2

 ՜ ሺ2;  1ሻ 

 

 

 

 

Pertanto il dominio della funzione è: 

 

:ܦ ሺെ∞; 0ሻ   ሺ1 2⁄ ; 1ሿ  ሾ2; ∞ሻ  

 


